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Ïåðâûé äåíü

1. Ïðèâåäåííûé êâàäðàòíûé òðåõ÷ëåí f(x) = x2+px+q èìååò äâà êîðíÿ, îäèí èç êîòîðûõ
ñîâïàäàåò ñî çíà÷åíèåì ýòîãî òðåõ÷ëåíà â òî÷êå 0, à äðóãîé � ñî çíà÷åíèåì â òî÷êå 1.
Íàéäèòå çíà÷åíèå ýòîãî òðåõ÷ëåíà â òî÷êå 8.

2. Óãëû A,B,C òðåóãîëüíèêà ABC ðàâíû 28, 44 è 108 ãðàäóñîâ ñîîòâåòñòâåííî. Áèññåê-
òðèñà óãëà ABC è ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê ñòîðîíå AC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå D.
Ñêîëüêî ãðàäóñîâ ñîñòàâëÿåò óãîë ADC.

3. Åñòü êëåò÷àòàÿ ïëîñêîñòü. Â óçëàõ ñåòêè, òî åñòü, â òî÷êàõ ñ öåëûìè êî-
îðäèíàòàìè ñòîèò êîíå÷íîå ÷èñëî ôàíàðåé. Ôîíàðü, ñòîÿùèé â òî÷êå (m;n),
îñâåùàåò ïðÿìîé óãîë, ñîñòîÿùèé èç òî÷åê (x;y), äëÿ êîòîðûõ x ≥ m è y ≥ n.
Ñêîëüêî ôîíàðåé ñòîèò íà ïëîñêîñòè, åñëè ñëåäóþùèå êëåòêè è òîëüêî îíè
îñâåùàþòñÿ íå÷åòíûì ÷èñëîì ôîíàðåé.

4. ×àñîâàÿ è ìèíóòíàÿ ñòðåëêè ÷àñîâ äâèæóòñÿ íåïðåðûâíî ñ ïîñòîÿííûìè ñêîðîñòÿìè.
Ìîìåíò âðåìåíè X íàçûâàåòñÿ èíòåðåñíûì, åñëè íàéäåòñÿ òàêîé ìîìåíò Y (ìîæåò ñîâ-
ïàäàòü ñ X), ÷òî ÷àñîâàÿ ñòðåëêà â ìîìåíò Y áóäåò òàì æå, ãäå ìèíóòíàÿ â ìîìåíò X,
à ìèíóòíàÿ â ìîìåíò Y òàì æå, ãäå ÷àñîâàÿ â ìîìåíò X. Ñêîëüêî èíòåðåñíûõ ìîìåíòîâ
áóäåò îò 00:01 äî 12:00?

5. Ðàññìàòðèâàþòñÿ âñåâîçìîæíûå êâàäðàòíûå òðåõ÷ëåíû x2 + px + q ñ ïîëîæèòåëüíûì
äèñêðèìèíàíòîì, ó êîòîðûõ êîýôôèöèåíòû p è q ÿâëÿþòñÿ öåëûìè ÷èñëàìè, äåëÿùèìèñÿ
íà 5. Íàéäèòå íàèáîëüøåå íàòóðàëüíîå n, òàêîå, ÷òî ó ëþáîãî òðåõ÷ëåíà ñ îïèñàííûìè
ñâîéñòâàìè ñóììà ñîòûõ ñòåïåíåé êîðíåé � öåëîå ÷èñëî, äåëÿùååñÿ íà 5n.

6. Íàéäèòå ïîñëåäíþþ öèôðó äåñÿòè÷íîé çàïèñè ÷èñëà 849−559

8−5
.

7. Íà øàõìàòíîé äîñêå ðàçìåðîì 2018 íà 2018 íàðèñîâàíà îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â öåíòðå
äîñêè è äèàìåòðîì 2017 êëåòîê. ×åðåç ñêîëüêî êëåòîê äîñêè ïðîõîäèò äàííàÿ îêðóæíîñòü
(îêðóæíîñòü ïðîõîäèò ÷åðåç êëåòêó, åñëè îíà èìååò ñ íåé õîòÿ áû îäíó îáùóþ òî÷êó)?

8. Äàíà òðàïåöèÿ ABCD. Ïðÿìàÿ, ïàðàëëåëüíàÿ îñíîâàíèÿì, ïåðåñåêàåò áîêîâûå ñòîðîíû
AB è CD â òî÷êàõ M è N ñîîòâåòñòâåííî. Íà îñíîâàíèÿõ BC âçÿòà òî÷êà E. Îòðåçêè AE
è ED ïåðåñåêàþò MN â òî÷êàõ S è T . Ïëîùàäè òðåóãîëüíèêîâ AMS, SET , TND ðàâíû,
ñîîòâåòñòâåííî, 12, 8 è 15. Êàêîâà ìèíèìàëüíî âîçìîæíàÿ ïëîùàäü òðàïåöèè ïðè äàííûõ
óñëîâèÿõ?

9. Âàñÿ áðîñàåò äâà èãðàëüíûõ êóáèêà (ñ ÷èñëàìè îò 1 äî 6 íà ãðàíÿõ), è ñêëàäûâàåò
âûïàâøèå ÷èñëà. Êðîìå òîãî, åñëè ñðåäè âûïàâøèõ ÷èñåë åñòü õîòÿ áû îäíà øåñòåðêà �
ìîæíî áðîñèòü îáà êóáèêà åùå ðàç, è ïðèáàâèòü âûïàâøèå ÷èñëà ê óæå íàáðàííîé ñóììå,
è òàê ïîêà ñðåäè äâóõ âûïàâøèõ ÷èñåë îáà ÷èñëà íå áóäóò ìåíüøå øåñòè. ×åìó ðàâíî
ñðåäíåå çíà÷åíèå ðåçóëüòàòîâ ó Âàñè?
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10.Íà ðèñóíêå èçîáðàæåíà ñõåìà èç 6 ãîðîäîâ è 12 äîðîã. Ñêîëüêî åñòü ñïîñîáîâ
çàêðûòü íà ðåìîíò 7 äîðîã îäíîâðåìåííî, ÷òîáû âñå åùå ìîæíî áûëî ïðîåõàòü
èç ëþáîãî ãîðîäà â ëþáîé?

Âòîðîé äåíü

1. Ó Ïåòè è Âàñè íà äâîèõ áûëî ìåíüøå 400 ðóáëåé. Ïåòÿ êóïèë íåñêîëüêî øîêîëàäîê ïî
47 ðóáëåé, à Âàñÿ íåñêîëüêî øîêîëàäîê ïî 37 ðóáëåé. Ïðè ýòîì Âàñÿ ïîòðàòèë ìåíüøå, à
øîêîëàäîê êóïèë íà îäíó áîëüøå. Ñêîëüêî ðóáëåé ïîòðàòèëè Ïåòÿ è Âàñÿ âìåñòå?

2. Îòäåëåíèå ïî÷òû ðàáîòàåò òîëüêî ïî ïîíåäåëüíèêàì, ñðåäàì è ïÿòíèöàì, ïðè ýòîì
òîëüêî ïî âûïàäàþùèì íà ÷åòíûå ÷èñëà ìåñÿöà. (Òàêîå ðàñïèñàíèå äåéñòâóåò è â ïðàçä-
íè÷íûå äíè). Êàêîå ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî äíåé ïîäðÿä ïî÷òà ìîæåò íå ðàáîòàòü?

3. Ïóñòü ÷èñëà x è y ïîëîæèòåëüíû, à s� ìèíèìàëüíîå èç x, 1
y
è y+ 4

x
. Íàéäèòå íàèáîëüøåå

âîçìîæíîå çíà÷åíèå ÷èñëà s. Åñëè ïîëó÷åííîå ÷èñëî îêàæåòñÿ íåöåëûì, ïðèâåäèòå åãî
çíà÷åíèå ñ òî÷íîñòüþ äî òðåòüåãî çíàêà.

4. Íàéäèòå íàèìåíüøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî, íå äåëÿùååñÿ íà 10, òàêîå, ÷òî åñëè ïåðå-
ñòàâèòü åãî öèôðû â îáðàòíîì ïîðÿäêå, òî ïîëó÷èòñÿ åãî äåëèòåëü (îòëè÷íûé îò ñàìîãî
÷èñëà).

5. Ó âûïóêëîãî n-óãîëüíèêà (n>4) äâå äèàãîíàëè áîëüøå 1, à âñå îñòàëüíûå ðàâíû 1.
Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå çíà÷åíèÿ n?

6. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå 11x+ 12y = 402.

7. Äåëèòåëü íàòóðàëüíîãî ÷èñëà íàçûâàåòñÿ ñîáñòâåííûì, åñëè îí îòëè÷åí îò 1 è îò ñàìîãî
÷èñëà. ×èñëî íàçûâàåòñÿ èíòåðåñíûì, åñëè ó íåãî íàéäóòñÿ äâà ñîáñòâåííûõ äåëèòåëÿ,
îäèí èç êîòîðûõ ïðîñòîé, à äðóãîé òî÷íûé êâàäðàò, ñóììà êîòîðûõ òîæå òî÷íûé êâàäðàò.
Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò èíòåðåñíûõ ÷èñåë, íå ïðåâîñõîäÿùèõ 1000?

8. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ñòîðîíå AC êàê íà äèàìåòðå ïîñòðîåíà îêðóæíîñòü, êîòîðàÿ
ïåðåñåêàåò ñòîðîíó AB â òî÷êå M , à ïðîäîëæåíèå ñòîðîíû BC çà âåðøèíó C â òî÷êå N .
Èçâåñòíî, ÷òî AC=170, AB=357, è AM

MB
=2

5
. Íàéäèòå AN .

9. Êóá ïàðàëëåëüíî îäíîé èç åãî ãðàíåé ðàñïèëèëè íà äâà ïðÿìîóãîëüíûõ ïàðàëëåëåïèïå-
äà. Ïëîùàäü ïîâåðõíîñòè ïàðàëëåëåïèïåäà â 2 ðàçà áîëüøå ïëîùàäè ïîâåðõíîñòè äðóãîãî.
Âî ñêîëüêî ðàç îáúåì ïåðâîãî ïàðàëëåëåïèïåäà áîëüøå îáúåìà âòîðîãî?

10. Ïåòÿ çàâåë ó÷åòíóþ çàïèñü â ñîöèàëüíîé ñåòè è ñðàçó äîáàâèë â äðóçüÿ 20 ÷åëîâåê.
Ïîñëå ýòîãî îí ñòàë ïîñëåäîâàòåëüíî äîáàâëÿòü êàæäîãî, ñ êåì ó íåãî åñòü ïî êðàéíåé
ìåðå 20 îáùèõ äðóçåé, è îñòàíîâèëñÿ ëèøü òîãäà, êîãäà äðóçåé ñòàëî áîëüøå 2000 (âñå
Ïåòèíû ïðèãëàøåíèÿ ñðàçó ïðèíèìàëèñü). Ïîñëå ýòîãî îí îáíàðóæèë, ÷òî áîëüøå âñåãî
äðóçåé ó íåãî ñ Âàñåé (âîçìîæíî, ñ êåì-òî ó Ïåòè îêàçàëîñü ñòîëüêî æå îáùèõ äðóçåé,
ñêîëüêî ñ Âàñåé). Êàêîå ìèíèìàëüíîå êîëè÷åñòâî îáùèõ äðóçåé ìîæåò îêàçàòüñÿ ó Ïåòè
è Âàñè?
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