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1. Â êîìïàíèè èç 6 ÷åëîâåê íåêîòîðâå êîìïàíèÿìè ïî òðîå õîäèëè âìåñòå â ïîõîäû. Âåðíî
ëè, ÷òî ñðåäè íèõ íàéäóòñÿ ÷åòâåðî, ñðåäè êîòîðûõ êàæäûå òðîå õîäèëè âìåñòå â ïîõîä,
ëèáî ÷åòâåðî, ãäå íèêàèîå òðîå íå õîäèëè âìåñòå â ïîõîä?

2. Íà îêðóæíîñòè ñ öåíòðîì O ðàñïîëîæèì øåñòåðêó òî÷åê P1, ..., P6. Íàçîâåì øåñòåðêó
èíòåðåñíîé, åñëè OP1 + ... + OP6 = 0, è âñå óãëû 6 PiOPj öåëûå â ãðàäóñàõ. Íàçîâåì
øåñòåðêó ñêó÷íîé, åñëè îíà ïåðåâîäèòñÿ â ñåáÿ îòðàæåíèåì îò òî÷êè O èëè ïîâîðîòîì
âîêðóã O íà 120◦. Ñóùåñòâóþò ëè èíòåðåñíûå íåñêó÷íûå øåñòåðêè òî÷åê íà îêðóæíîñòè?

3. Âûïóêëûé ìíîãîãðàííèê èìååò 8 âåðøèí è 6 ÷åòûðåõóãîëüíûõ ãðàíåé. Ìîæåò ëè ïðî-
åêöèÿ ýòîãî ìíîãîãðàííèêà íà íåêîòîðóþ ïëîñêîñòü îêàçàòüñÿ ïðàâèëüíûì 8-óãîëüíèêîì?

4. Òðîéêà öåëûõ ÷èñåë (x, y, z), íàáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü êîòîðûõ ðàâåí 1, ÿâëÿåòñÿ
ðåøåíèåì óðàâíåíèÿ

y2z + yz2 = x3 + x2z − 2xz2.

Äîêàæèòå, ÷òî z ÿâëÿåòñÿ êóáîì öåëîãî ÷èñëà.

5. ×èñëà P1, ..., Pn ÿâëÿþòñÿ ïåðåñòàíîâêîé íàáîðà ÷èñåë 1, ..., n (òî åñòü òàêîå Pi ðàâíî
îäíîìó èç 1, ..., n, è âñå Pi ðàçëè÷íû). Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî
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6. Âûñîòû AA1, BB1, CC1 îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå H.
Ïóñòü M - ñåðåäèíà ñòîðîíû BC, K - ñåðåäèíà B1C1. Äîêàæèòå, ÷òî îêðóæíîñòü, ïðîõî-
äÿùàÿ ÷åðåç K,H è M , êàñàåòñÿ AA1.

1

http://postypashki.ru
https://vk.com/postypashki

