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1. Íà êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè íàðèñîâàíî ìíîæåñòâî òî÷åê, çàäàííîå óðàâíåíèåì x =
y2. Îêðóæíîñòü ðàäèóñà 5 ñ öåíòðîì â òî÷êå (11; 1) ïåðåñåêàåò ýòî ìíîæåñòâî â òî÷êàõ
A,B,C è D. Äîêàæèòå, ÷òî âñå òî÷êè A,B,C,D ëåæàò íà îäíîé ïàðàáîëå, ò. å. íà êðèâîé,
çàäàâàåìîé óðàâíåíèåì y = ax2 + bx+ c, è íàéäèòå óðàâíåíèå ýòîé ïàðàáîëû.

2. ×åðåç âåðøèíû ïðàâèëüíîãî øåñòèóãîëüíèêà ïðîâåäåíû 6 ðàçëè÷íûõ ïàðàëëåëüíûõ
ïðÿìûõ. Ìîæåò ëè îêàçàòüñÿ òàê, ÷òî âñå ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó ýòèìè ïðÿìûìè
ÿâëÿþòñÿ öåëûìè ÷èñëàìè?

3. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü an ñòðîèòñÿ ñëåäóþùèì îáðàçîì: a1, a2 - ïðîèçâîëüíûå äåéñòâè-
òåëüíûå ÷èñëà, ïðè n ≥ 3 ÷èñëî an ðàâíî íàèìåíüøåìó èç ÷èñåë |ai−aj|, 1 ≤ i < j ≤ n−1.
Íàïðèìåð, åñëè a1 = 6, a2 = 19
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Ïðè íåêîòîðîì âûáîðå a1, a2 ïîëó÷èëàñü ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, â êîòîðîé a10 = 1. Íàéäèòå
íàèìåíüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå a3 â òàêîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè.

4. Ìíîãîãðàííèê âïèñàí â ñôåðó ðàäèóñà R, à åãî îáúåì ÷èñëåííî ðàâåí ïëîùàäè åãî
ïîâåðõíîñòè.

à. Äîêàæèòå, ÷òî R > 3.
b. Ìîæåò ëè R áûòü áîëüøå 1000?

5. Ïóñòü p > 2 - öåëîå ÷èñëî, íå äåëÿùååñÿ íà 3. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóþò òàêèå öåëûå
÷èñëà a1, a2, ..., ak, ÷òî
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ðàâíî 3m äëÿ íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî m.

6. Íà êëåò÷àòîé äîñêå ðàçìåðîì 2×n êëåòîê íåêîòîðûå êëåòêè çàêðàøèâàþòñÿ â ÷åðíûé
öâåò. Ðàñêðàñêà íàçûâàåòñÿ ïðàâèëüíîé, åñëè ñðåäè çàêðàøåííûõ íåò äâóõ ñîñåäíèõ êëå-
òîê. (Ñîñåäíèìè íàçûâàþòñÿ êëåòêè, èìåþùèå îáùóþ ñòîðîíó.) Ðàñêðàñêà, â êîòîðîé íè
îäíà êëåòêà íå çàêðàøåíà, òîæå ñ÷èòàåòñÿ ïðàâèëüíîé.

Ïóñòü An = êîëè÷åñòâî ïðàâèëíûõ ðàñêðàñîê ñ ÷åòíûì ÷èñëîì çàêðàøåííûõ êëåòîê,
Bn - êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê ñ íå÷åòíûì ÷èñëîì çàêðàøåííûõ êëåòîê. Íàéòè
âñå âîçìîæíûå çíà÷åíèÿ An −Bn.
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