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1. Íàéäèòå âñå ïàðû âçàèìíî ïðîñòûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b, òàêèå, ÷òî 2a2+3b2 äåëèòñÿ
íà 2a+ 3b.

2. Íàéäèòå ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî ÷àñòåé, íà êîòîðûå ìîãóò ðàçáèòü ïëîñêîñòü ãðàôèêè 10
êâàäðàòè÷íûõ ôóíêöèé y = ax2 + bx+ c, a 6= 0.

3. Ïðè êàêîì çíà÷åíèè ïàðàìåòðà a ãðàôèê ìíîãî÷ëåíà x4− 6x3+12x2+ ax ñèììåòðè÷åí
îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé x = c äëÿ êàêîãî-íèáóäü çíà÷åíèÿ êîíñòàíòû c?

4. Â ïðîñòðàíñòâå âûáðàíû ÷åòûðå òî÷êè, âñå êîîðäèíàòû êàæäîé èç êîòîðûõ äåëÿòñÿ
íà 3, ïðè÷åì ýòè òî÷êè íå ëåæàò â îäíîé ïëîñêîñòè. Êàêîå ìèíèìàëüíîå ÷èñëñî òî÷åê,
âñå êîîðäèíàòû êîòîðûõ ÷åòíû, ìîæåò ñîäåðæàòüñÿ â òåòðàýäðå, âåðøèíàìè êîòîðîãî
ÿâëÿþòñÿ âûáðàííûå ÷åòûðå òî÷êè? (Ñîäåðæàòüñÿ - çíà÷èò ëåæàòü âíóòðè, íà ãðàíè, íà
ðåáðå èëè â âåðøèíå.)

5. Îïèñàííûé ÷åòûðåõóãîëüíèê ABCD äåëèòñÿ äèàãîíàëüþ AC íà äâà ïîäîáíûõ, íî íå
ðàâíûõ òðåóãîëüíèêà. ×åìó ìîæåò áûòü ðàâíà äëèíà äèàãîíàëè AC, åñëè äëèíû ñòîðîí
AB è AD ðàâíû 5 è 10, ñîîòâåòñòâåííî?

6. Â îäíîé èç âåðøèí ïðàâèëüíîãî 2n-óãîëüíèêà, n ≥ 2, ïîñòàâëåíî ÷èñëî 1. Äëÿ äàí-
íîé ðàññòàíîâêè ÷èñåë 2, 3, ..., 2n â îñòàëüíûå âåðøèíû 2n-óãîëüíèêà ïîñòàâèì íà êàæäîé
ñòîðîíå çíàê +, åñëè ÷èñëî íà êîíöå ñòîðîíû (ïðè äâèæåíèè ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå) áîëüøå
÷èñëà íà åå íà÷àëå è çíàê −, åñëè îíî ìåíüøå. Äîêàæèòå, ÷òî ìîäóëü ðàçíîñòè ìåæäó
÷èñëîì ðàññòàíîâîê ÷èñåë 2, 3, ..., 2n ñ ÷åòíûì êîëè÷åñòâîì ïëþñîâ íà ñòîðîíàõ ðàâåí ÷èñ-
ëó ðàññòàíîâîê, â êîòîðûõ ïëþñû è ìèíñû ÷åðåäóþòñÿ ïðè (à) n = 3, (á) n = 4, (â) â
ïðîèçâîëüíîì n.
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